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Όμωςτα σηµεία Α(1. 1). Β(0. 2). Γ(-1. 1) και Δ(-1, 2) ανήκουν στην έλλειψη συνεπώς οι 
συντεταγμένες τοὺς θα επαληθεύουν την (2). Δηλαδή : 
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Αστεροειδής (εγες 
Τον Ιανουάριο του 1501 ο αστρονόμος ΡΙαΖΖί παρατήρησε 
για λίγο έναν νέο πλανήτη, και αμέσως τον έχασε (σήµερα 
είναι γνωστό οτι επρόκειτο για τον αστεροειδή (οτες). Οι 
προσπάθειες των αστρονόμων να τον εντοπίσουν 
παρέμειναν άκαρπες. Τον Δεκέμβριο του ίδιου έτους ο 
(σαμςς υπέδειξε, που να τον αναζητήσουν και μάλιστα 
προέβλεψε και την μελλοντική του θέση σε κάθε χρονική 
στιγµή. Τότε ο (πα1ςς δεν είχε αποκαλύψει την µέθοδό του 
και έφτασε να κατηγορηθεί ακόµα και για μαγεία. Μόνο το 
1809 αποκάλυψε οτι κατάφερε να τον εντοπίσει, 
υποθέτοντας ελλειπτική τροχιά και αναπτύσσοντας 
συστηματικά την μέθοδο ελαχίστων τετραγώνων του 
ΓερεπάΓο. 
Ὑποθέτουμε οτι η εξίσωση της ελλειπτικής του τροχιάς, 
αναφέρεται στους κύριους άξονες τῆς και οτι (Χι, Υ:). 18ἱ. 2, 
ων είναι οἱ συντεταγμένες του πλανήτη στο επίπεδο όπου 
αυτός παρατηρήθηκε. Να βρεθεί µε χρήση γενικευμένου 
αντιστρόφου η λύση ελαχίστων τετραγώνων για την τροχιά 
του, αν γνωρίζουµετις 4 συντεταγμένες (1. 1). (0. 2). (-1. 


Λύση 

Αφού η εξίσωση της ελλειπτικής τροχιάς 
αναφέρεται στους κύριους άξονες της, θεωρούμε ότι 
η έλλειψη αυτή, έχει εξίσωση της µορφής 
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Άρα το σύστηµα ΑΧΞΒ είναι αδύνατο. 
Γνωρίζουμε οτι η λύση ελαχίστων τετραγώνων 3 ενός µη 
συμβιβαστού συστήµατος ΑΧ Ξ Β  . πιχη, ικανοποιεί την εξίσωση 
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Συνεπώς οι στήλες του 4Α είναι γραμμικά ανεξάρτητες, δηλαδή ο 2Χ2 τετραγωνικός 
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πίνακας αντιστρέφεται, και ο γενικευµένος αντίστροφοςτου ( )΄΄ ταυτίζεται µε 


τον συνήθη αντίστροφό του (Α΄ Α):'. 
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Συνεπώς η (3) γράφεται: 
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Άρα η λύση ελαχίστων τετραγώνων για την ελλειπτική τροχιά του αστεροειδούς είναι η 
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Προσδιορισµός-μεταβολή της μάζας του («6εΓεδ µετα έτη και µετην μέθοδο 
μέτρησης. 


